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Tentti 9.4.2010

e Ei laskimia, ei omaa kirjallista materiaalia.
e Kaantopuolella kaavakokoelma
e Vastaa jokainen tehtavi omalle konseptipaperille.

1. Muodosta funktion f(z) = e~*" Maclaurinin sarjakehitelma.
Laske tatd hyvaksikdyttden sadasosan tarkkuudella integraalin
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arvo. Perustele ratkaisusi.

2. Tutkitaan kiyrii

r(t)=(t2—2t, §t>, t>0

a) Pisteessd A kdyra kulkee y-akselin suuntaisesti ja pisteessd B kéyré leikkaa suoran
x = 8. Mitka ovat pisteet A ja B?
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b) Méérita kdyran pituus pisteiden A ja B valilla.

3. Olkoon
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a) Laske funktion f(z,y) raja-arvo origossa, jos raja-arvo on olemassa.
b) Laske ketjusdannolla yhdistetyn funktion (f o g) derivaatta. Sievenna vastaus
mahdollisimman yksinkertaiseen muotoon. Laita laskut nakyviin.

Kaavoja: sin?(z) + cos?(z) = 1, cos(2z) = cos?(z) — sin®(z), sin(2z) = 2sin(z) cos(z).

4. Miki on funktion f(z,y) = —x? + 2y* — 4y pienin ja suurin arvo suljetussa ja
rajoitetussa puoliympyrijoukossa S = {(z,y) | 0 <y <4-2z? -2 <z <2}
Missé zy—tason pisteissd ndma saavutetaan?
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